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CONGRUENTIE

BLADWIJZERS:

* INTRO

 3.2. CONGRUENTE DRIEHOEKEN

e WERKBLAD CONGRUENTIEKENMERKEN

e WERKBLAD — SAMENVATTING

* OEFENING: WELK CONGRUENTIEKENMERK?
e BEWIS VOEREN







3.1. GELIJKVORMIGE EN CONGRUENTE VEELHOEKEN

a. Figuren

B C P Q J K E_F
f
PN BT
A D S R H G

Welke veelhoeken zijn gelijkvormig? ... 30 s o s,

Welke veelhoeken zijn congruent? Flgurenlenz ...............

< Welke uitspraak is juist ? Zet er een kruisje voor.
A gelijkvormige veelhoeken zijn ook altijd congruente veelhoeken.
A congruente veelhoeken zijn ook altijd gelijkvormige veelhoeken.



Notaties

voor gelijkvormigheid : 7™~/ voor congruentie : —_—

Benamingen

overeenkomstige hoeken :

- bijv. bij fienf; : B en R ;  bijv. bij fyen f3: B en ]

- Wat stel je vast i.v.m. de grootte van deze overeenkomstige hoeken ?

Overeenkomstige hoeken zijn gelijk.

C P Q J K E F
f3
f, \\ f2 /M/_\L /_f4\
D S R H G




2.

B C P Q J K E F
f3
/ f, \\ f2 /M/—\L /—f4\
A D S R H

overeenkomstige zijden :

- bijv. bij fren f2 : L2l en L ; bijv. bijfren fz: lillen L2

- Vaststellingen i.v.m. de lengte van zijden van congruente veelhoeken:

Overeenkomstige zijden zijn even lang.

- Vaststellingen i.v.m. de lengte van zijden van gelijkvormige veelhoeken:

bereken @ _20mm - en bereken 4D _ 44 mm =2

VK| 10 mm ML 22 mm

Overeenkomstige zijden zijn evenredig.
Want de verhouding is een constante. (hier = 2)

G




3.2. CONGRUENTE DRIEHOEKEN

a.

Driehoeken: herhaling P
Figuur
R Q

Notatie : driehoek PQR noteren we als: APQR (en niet: PQR)

Benamingen

P, Qen R noemen we de hOekDUﬂten van de driehoek.
P, Q en R zijn e OBKEN van de driehoek.
— Bemerk het verschil tussen de notatie van een hoek en een hoekpunt !

[PQ] , [QR] [PR] . Zijn .. zuden veeveereennee.. VAN de driehoek.

- Hoe stellen we de lengte van de zijde [PQ] voor ? |Q| v

Opletten dus in het verschil van notatie !



a.

Driehoeken: herhaling P

Figuur

R Q

Als we nu de hoeken ten opzichte van een zijde vergelijken, of een zijde ten
opzichte van een hoek, dan ontstaan nieuwe benamingen.

Hoeken 7 en O zijn de .....22001Q0NAE...................... hoeken van [PQ].

Hoek P is de .....INgesloten hoekvan [PQ] en [PR]

Hoek P isde ....Overstaande . . hoekvan [QR].



Merkwaardige lijnen in een driehoek

ais...noogteliyn

oooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooo

ooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooo




b. Congruente driehoeken

Probleemstelling: wanneer zijn twee driehoeken congruent?

A P

C B R Q

|AB| =|PQ| en |BC|=|QR|
AMBC = APOR &= en |AC| = |PR|

kAhzﬁ en B=Q en C=R




c. Congruentiekenmerken

e Werkblad “congruentiekenmerken” (zie bijlage)
e Handboek blz. 94 - 96.



Werkblad : CONGRUENTIEKENMERKEN

1. Teken een drichoek ABC 2. Teken een drichoek ABC
zodat [AB|=6 cm, 4 = 65° en B =35° zodat [AB|=6cm ., [AC|=4 cmen A=75°
C
C
4 cm
65° 35° 75°
A B A B

merk op: welke soort hoeken zijn A en B voor |merk op: welke soort hoek is A voor de zijden

de zijde [4B] 7 ...A2nliggende hoeken [4B] en [AC] ?.Ingesloten hoek




3. Teken een driechoek ABC 4. Teken een driechoek ABC zodat
zodat [AB|=6 cm. 4 =50°en |[BC|=5cm AB|=6 cm, [ BC|=4cmen |AC|=5cm

C

50°

A

merk op: is A de ingesloten hoelk van de

zijden [AB] en [BC] |




3. Teken een driechoek ABC 4. Teken een driechoek ABC zodat
zodat [AB|=6 cm. 4 =50°en |[BC|=5cm AB|=6 cm, [ BC|=4cmen |AC|=5cm

C

50°

A

merk op: is A de ingesloten hoelk van de

zijden [AB] en [BC] |




3. Teken een driechoek ABC 4. Teken een driechoek ABC zodat
zodat [AB|=6 cm. 4 =50°en |[BC|=5cm AB|=6 cm, [ BC|=4cmen |AC|=5cm

Cy




5. Teken een drichoek ABC zodat 0.
4=70° en B=25°en ( =85° A

Teken een rechthoekige drichoek ABC met
=90°, |JAB|=6 cmen |BC|=7 cm

/7 cm

| 90°
A

merk op [BC] is de ..SCHUINE

en |AB/] is een




1. Teken een drichoek ABC 2. Teken een drichoek ABC
zodat |AB| =6 cm. 4 = 65° en B =35° zodat AB/=6 cm . |/AC|=4 cmen A=75°

C

4 cm

ZHZ

75°

A 6cm B A 6cm B

merk op: wellke soort hoeken zijn A en B voor merlk op: welke soort hoek is 4 voor de zijden

de zijde [AB] ? ...danliggende hoeken [4B] en [AC] ?_ingesloten hoek ... .




3. Teken een drichoek ABC 4. Teken een driehoek ABC zodat
zodat [AB/|=6 cm. 4 =50°en BC|=5cm IAB|=6 cm. IBC|=4 cmen |[AC|=5cm

C

5 cm

LLL

6cm




5. Teken een drichoek ABC zodat Q
A=70° en B=25° en C=85° A

Teken een rechthoekige driehoek ABC met
=90°, [AB|=6 cmen BC|=7cm

N E 7 cm
: RHA

90°

A 6cm

merk op [BC] is de ..SCIUINE. ... zijde

AB] is een ... rechthoeks ziide.




C.

Congruentiekenmerken

Werkblad “congruentiekenmerken” (zie bijlage)
Handboek blz. 94 - 96.
Samenvatting van de congruentiekenmerken:

HZH

Als een paar zijden van 2 driehoeken even lang zijn en de 2 paar
aanliggende hoeken gelijk zijn, dan zijn de driehoeken congruent.

LHLZ

Als 2 paar zijden van 2 driehoeken even lang zijn en hun
Ingesloten hoeken gelijk zijn, dan zijn de driehoeken congruent.

LL]

Als de 3 paar zijden van 2 driehoeken even lang zijn,
dan zijn de driehoeken congruent.

RHA

(alleen voor
rechthoekige
drighoeken!)

Als het paar schuine zijden en één paar rechthoekszijden

van 2 rechthoekige driehoeken even lang zijn,
dan zijn de driehoeken congruent.




- Congruentiekenmerk HZH:
wat als de hoeken niet aanliggend zijn?

1. Teken een driehoek ABC 1. Teken een drichoek ABC
zodat [AB|=6 cm, 4 = 65° en B=35° zodat |AB| =6 cm. A =65° en
C
C
HZH v
65° 35°
A 6cm B 65° 35°
merk op: welke soort hoeken zijn A en Bvoor A 6cm B

de zijde [4B] ? ...aanliggende hoeken
Som van de hoeken van een
driehoek is 180°.

Dus:

-~

B=180°—A—C = 35°



- BESLUIT: EXTRA CONGRUENTIEKENMERK:

"GEVOLG HZH"

Als 1 paar zijden van 2 driehoeken even lang zijn,
1 paar aanliggende hoeken even groot zijn,

en het paar overstaande hoeken even groot zijn,
dan zijn de driehoeken congruent.



c. Congruentiekenmerken

e Werkblad “congruentiekenmerken” (zie bijlage)
 Handboek blz. 94 - 96.
e Samenvatting van de congruentiekenmerken:

H Z H Als een paar zijden van 2 driehoeken even lang zijn en de 2 paar
aanliggende hoeken gelijk zijn, dan zijn de driehoeken congruent.

Z H Z Als twee paar zijden van 2 driehoeken even lang zijn en hun
ingesloten hoeken gelijk zijn, dan zijn de driehoeken congruent.

ZZ Z Als de 3 paar zijden van 2 driehoeken even lang zijn,
dan zijn de driehoeken congruent.

RH ﬁ Als het paar schuine zijden en één paar rechthoekszijden
van 2 rechthoekige driehoeken even lang zijn,
(alleon voor . .
rciockio | dan zijn de driehoeken congruent.

drishookan!)

- OPMERKING: congruentiekenmerk “gevolg HZH”:
- zie HB. blz. 95 onderaan



OEFENING: WELK CONGRUENTIEKENMERK HERKEN JE?




OEFENING: WELK CONGRUENTIEKENMERK HERKEN JE?

I
B
/\ ; M
A " C K
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OEFENING: WELK CONGRUENTIEKENMERK HERKEN JE?
B L
/\ PM
A i C K
B GEVOLG
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< Een bewijs voeren.

Altijd volgende stappen plaatsen in een bewijs:

1. Geg. = gegeven = Wat krijg ik? Wat staat er in de tekst? Je mag zelf geen
gegevens uitvinden!

2. TB = te bewijzen = Wat moet ik aantonen?

3. B = bewijs = Duidelijk gestructureerd|uiteenschrijven hoe je tot bij het TB komt.
Je moet alle gegevens gebruiken. “Zie tekening” is geen bewijs!

d. Toepassingen en constructies

< Zie handboek blz. 97 - 99
< Zie extra blad “bewijzen met congruentiekenmerken: oefeningen”



BEWIJZEN MET CONGRUENTIEKENMERKEN

2 VOORBEELDEN



Gegeven:
PS=dlP
IPR| = [PQ|

Te bewijzen:
APRS = APQOS

Bewijs:




® Gegeven:
M is het midden van [BD]

BD1AB en BD1CD

Te bewiiun:[l AB|= |CD|]

Bewijs:




